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联图尸。 �。的邻点可区别全染色
王继顺�闰敏伦

连云港师范高等专科学校 数学系�江苏 连云港 刀 拓

摘要 简单连通图 � 的 一正常全染色 称为邻点可区别的�如果对 � 的任意相郁两顶点�其顶点的颜色及关
联边的颜色构成的集合不同。这样的 中最小者称为 � 的邻点可区别全色数。研究了路与双星图的联图凡 �。
郁点可区别的全染色问题�得到了联图凡 �。郁点可区别的全色数。
关 挂 词 图 联图 全染色 邻点可区别全染色
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具有重要实际意义和理论意义的图染色问题�是图论研究的主要内容之一。图染色的基本问题就是
确定其各种染色法的色数。 【〕提出图邻点可区别全染色的概念�得到若干特殊图的邻点可区别全色数�
并给出了相应的猜想。由于星图不仅是图论研究的一类重要的图�在计算机网络、图像处理和模式识别等
领域也得到了广泛的应用�而路是图论和实际中最基本的一种图〔卜 〕。研究了一些路或星图联图的邻点
可区别全染色�本文研究了路 凡 与双星图 。�。的联图凡 。�。的邻点可区别全染色问题�得到了
。�。邻点可区别全色数�结果说明了 【提出的邻点可区别全色数猜想对 氏 。�。是成立的。
相关概念及引理

定义 一个图 �百 满足条件 � �…�二 �。�…�。。 � �
、 ‘ ��…� 一 竹 ��…� 一 � � �称该图为双星图�记作 �。。特
别地� 时双星图即为 。�。。

定义 川 设 � 是阶数至少为 的简单连通图� 是正整数�是 到 ���…� 的映

射�对 任 �记 二 一训任￡ �。任 �若 作为‘的 一正常全染色还

满足 对 训任 ‘ �有 尹 。�则称 为‘的 一邻点可区别的全染色 简记为 一 �称
‘有 一邻点可区别的全染色 为 的邻点可区别的全色数�记作 。

引理 ’〕对阶数不小于 的简单连通图 � �如果 ‘最大度点都不相邻�则有 △
若图 ‘中两个最大度顶点相邻�则有 △ 十 �其中△ 为 ‘中顶点的最大度。
猜想 ’对阶数不小于 的简单连通图 �￡ �有 △ ‘ 。
文中用到的未加说明的术语或记号可参见 【。
主要结果

定理 设有 。个顶点的双星图 �。。 和路 的联图为 凡 。�。�则有
“ � ��

凡 一二 �‘“ ��
证明 对双星图 凡�。
�…�二且 。 �。

� 和路 凡 � �设 。 ���…��。�。 �。 �…�。。�
二 处 。�。二 �其中 。表示顶点 的度。下分四种情况讨论。
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情形 当 时�联图 �。有相邻最大度点 � �且 �故由引理 �
有 。�。 。下证 。�。鉴 �为此�仅需证 。�。存在 一 。
现令

�� � � �二 �
‘ 一 � ‘ 一 � �…� �
甲�� 一 � 甲 ‘ 一 � �…��二 �
。 。 � 。��。‘ 。 � 。石‘ 一 � �…�。

首先 是几 �。的 十 一全染色�其次易验证 诩任 �都有 尹 �所以 为尸

。�。的 一 。
情形 当 二 时�联图 。�。只有一个最大度顶点 “ �且△凡 �。 “ 十 �故由引

理 �有 心 �。〕 �为此�仅需证 。�。存在 一 。现构造映射
凡 �。一 �…�

� �
。‘二 一

。 � � �� 。‘二 一 � �…�
二 �…� “ 二 �

户

‘二 一 � � ￡二 一 � �…��二 ��
��。 � �‘ � 。�智‘ 一 � �…�

易见 是凡 ��的 。 一全染色�且在此染色法 作用下� 二任 凡 。�。满足 。并
。�所以 为 。�。的 一 。
情形 当 ‘ 鉴 时�由于 尸 �。的相邻最大度顶点有。� �…� 一��且其度数为 �

特别地�当 时�相邻最大度顶点还有 � �它们度数也为 �故由引理 �有 尸

�。 。为此�仅需证 凡 �。存在 一 〕 。现只要构造一个从 �。到
�…� 的映射

� � � � 二 � �…�� 一 � �…�
‘ 一 � 。‘二 一 �二 �…� � � �
一 一 � �…� 甲 ‘ 一 � �…��二 ��
� ‘ 一 � �…��二 ��…� ‘ 一 � �…�一 一 �
‘ � 一 一 � �…�� �…�

��� 二 � ‘ � 。 ‘ 一 � �…�
可见�是凡 。�。的 。 一全染色�还需进一步验证该染色法 对 二任 氏 。�。�都有
尹 ��事实上

� � �…�� �…� �
�‘ 一 � � 一 �…� � �…�
。 二 � �一 � �…��二 � �
。‘ 一 � 一 � 一 �…� 一 � �…�

而当 感 时� 。‘二 一 � 一 � 一 �…� � �…� 一 一 当 共 簇

时� 。‘ 一 � 一 � 一 �一 �…�� �… 一无� 。一 一 无�无二 ��
…� 一 、 � �� �…� � 二 � � � �
�…� � 二 一 无 �…�一� 一 �…� 一 � 一 �…�
� �� �…�一 ��…� 一 一 一 二 �…� �

二 �… �
从而 为 。 。�。的 一

情形 当 孙 十 时�由于 凡 。�。的相邻最大度顶点有。小吸��且其顶点度数为 �故由引
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理 �有 心 凡 �。 。为此�仅需证 凡 �。存在 一 明田陀。下给出一个
。�。到 �…� 的映射

� � ‘ 一 � �…� � ‘ 一 � �…�
� �…�一。 � 一 一。 〕 � 一。 �…�

一 二 � �…� 一 � 一 一 一 � 一 �…�
‘二 一 � �…�。�二 �…�叫 甲 ‘ 。 一 � �…�。� �…� 一。
‘二 � 一 一 一 〕 � �…�一 一 � 一 �…�。

� �‘ � 。‘二 一 � �…�
显然 是 �。的 一全染色�下验证对个 砌任 凡 �。�都有 尹 ��事

实上�凡 。�。所有顶点的色集合为
二 � � �…��二 �…� �

。‘二 一 � � 一 �…� � �…�
� � �一 � �…�� �…�
。‘ 一 � 一 � 一 �…� 一 �…�一 �二 �…

� �� �…� �
� � � 一 � 一 ��…� �二 �…�。一 �

� � � 一 � 一 二 ��…� �二 一 �
�� � 一 � 一 ��…� � 一 �

二 一 一 �一 一 二 一 �…� 。 �…�无�
二 一 �二 一 �…� 。

所以 为凡 凡�。的 一 戊。综上可得�结论成立。
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� � 比 迁 � � �
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