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关于直径 �一极小图的一点注记

徐保根

�基础课部 �

摘 要

在文 〔�〕 中有如下猜怒 �

若 � 为 � 阶直径 �一板小 困 �����
，
护�

�

������蕊

��� �����。 �
���� � ���

。

本文证明 �这一猜怒是不正确的
。

关镇词
�

图
�
直径 � 直径 �一极小图

本文所指的图均为无向单图
。

文中未说明的符号
、

术语同于文 〔�〕 �

定义 若图 � 的直径 � ���一�
，

并且对于 � 中任意一边 � ，
均有 � ��一�� �� ���

，

则称 � 为直径 �一极小图
。

下面总假设 �
。 ，，
表示 �

阶直径 �一极小图中边数最多的一个图
。

引理 � 对于任意正整数
�
和 � �����

，

且 � 为奇数
，

则

�
，

�二 、
�

，“ ‘
����

’ ‘�
�
七

而
�

�
� � �

其中
� 〔�〕 表示不超过 � 的最大整数

，
�份�表示 � 个元素中取两个的组合数

�

即等于冬。
、 �尸 伟、 尹� ’ 一 ’

�一
‘ 一 “ �

�
声 、
��

’ ‘

�
’ 一

�
‘ � ’

一
’ ‘ � ’ �、 ’ 一

户
’ ‘ ’ ” 咨

� 目 �
’

一 ， ’ ‘ “

�一

��一 ��
。

证
�

我们只需要构造一个
�
阶直径 �一极小图 �

，

使得
�

�
， ��

�

� �
� �

�七不声一下一百 �

�艺����多 �八 十 �

如图 ���所示
，

由于 � 为奇数
�

令
�
�一��� � �����

。 ， � 、 ，
�”

� 一 �丁一丫一下
�

� � �石二
�下一一矛�

�
�

月一 � �、 �

护 �

本文于 ����年 �月 �� 日收到
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关于�径 �一板小 圈的一点注记

在完全图 �� 中
，

每个顶点分别粘接 �使之，合�于一条长为 �的道路 ��� �
的一端点

�

如图

���所示
，

这 �条道路两两无公共点
。

这样得到的图 �
，
的阶数为 � �����

�

令
� � � ， 一 ，�，� ��� 。 一 �，� ���丁平二 〕 � �

� 月卜 �

在�
�

中任意选择一个非悬挂点 � ，
在

� 点再增加 � 条悬挂边 �图 �� 中虚线所示�
，
这同时

也增加了 � 个惫挂点
。

上述所得到的图� 阶数为 � ，

其直径为 �
。

且不难脸证
，
� 为 � 阶直

径 �一极小图
。

其边数
�

图 ��� 图 ���

�
，
�， �

�
一����一 �

，

��
， 一 � 一 ，七可耳万�

��
， 一 〔笋共 〕

��� � ‘ 一 八 宁 �

� 乙 �

�
，

�。
、 、

…
�

�

�
� �

�
�七笼声一下一二

�

� ， �
�

�
�

� 二
�

即 ，石�“ ，�乡 �八 卞 立 … 引理 ‘ 证毕
。

� � �

引理 ， 对于任意正整数 � 和 � �����
，
且 � 为偶数

。

则
�

����二
‘ �一》 〔是，’

证 只需构造一个 � 阶直径 �一极小图 �
，

使得其边数
�

���。 �一� 〔分，
’

如图 ��� 所东
，

由于 � 为偶数
，

令
�

� � ���� 》 ��

， � 〔云〕

在完全二部图 �…中
，

每个顶点分别粘接 �使之重合�于一条长为 �一 �的道路 �
�

的一个端点
，

如图 ��� 所示
�

这 �� 个 �� 两两无公共点
，

这样得到一个 ��� 阶图 �� 。

令
� � 一 ， 一 ��，� ， 一 � 〔粤〕 � �

才、

在 �
�

中任意选择一个非悬挂点
� ，

在
�
点再增加 � 条悬挂边 �图 ���中虚线所示�

，

同时这
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也增加了
�
个悬挂点

，

这样便得到了图 �
。

显然 � 的阶数为
�

�

其直径为 �
�

不难验证
，

� 为

直径 �一极小图
�

由 � 的构造可知
�

�������
，之 一

， 一 ��

一 〔分〕
’
十 ， 一 “ 〔凳〕 � 〔分〕 泛

引理 �证毕

由引理 �和 引理 �的证明中
�

定理 对于任意正整数
�
和 � 均存在

�
阶直径 �一极小图 �

。

使得
�

〔乒共 〕 …
八 � � ��

�������
�

�护�
� 一 址石二一下一二 �

才、 州‘ �
� 为奇数时

�

� � ，

、
�

“

一 � �

�

�
�

气

�
夕 � 为偶数时

其中 〔�〕 表示不超过 � 的最大整数
。

比较上述定理与文 〔�〕 中的上述猜想
，

我们不难看出猜想是不正确的
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