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本文证 明 了以塔图 �
，
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，
�， �一 �� ��
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川

心�
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心
，

心�是 �—优美的
。

关键词
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图 � 标号 � 图论

������
和 �������������年相互独立地提出了关于 �—优美的概念

，

当 �� �时就是通

常研究的优美图
，

现今已有很多成果
·

本文给出了一类以塔图 �
，
�川

，

心�
，
�

‘�
�心

，
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， … ，

�
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���

，

心�为支的图 � ���
�，

川
，

码�
， … ，
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心
，

心 ” 的 �—优美标号
，
并给出证

日月
�

� 有关定义

定义 � 设 �一 ��
，
��是简单图

，

若对任一 �任� ���赋于一个非负整数 � ���
，

则

称图 � 是标定的
，

� ���称为顶点 �
的标号

， 】� ��� 一� ��� �称为边
。 一 “ ��� ���的标

号
�

对于正整数 �
，

简单图 �一 ��
，
��称为是 �—优美的

，

若存在一个单一映射�记 ���十�
‘

一 �一��

�
� � ���一� 丈�

，
�

，
�

， … ，

�����一 ����
，

使得对所有边
。 一 “ 。 任� ���

，

由�
’

���� 二 �� �，‘ � 一� ��� �导出的映射

�
’ � � ���一� ��

，
�� �

， … ，

��，��一 ����
，

是一一映射
�

定义 � 设 � 是正整数
，

把 � 个二部完全图间隔的依次重
� �
个点和

� �
个点连结在一起

的图 �如图 �
，

图 �所示�称为塔图
，
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本文于 ����年 �月 ��日收到
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其中 川
，
峨 为任意正整数

，
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，
�成�簇�

�

证 设 �，
，
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， … ， ‘ 中有 � 个偶数
，
�一 �

个奇数
，
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，

可设 �，
，
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， … ，
�
。

为
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数
�

， 几� �， … ， �
�

为奇数
，
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，
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�成
一 ‘ ，

成
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吃
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“
专
一 ‘’‘ ·‘一‘ 一 ‘，�

菩
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号

〕 � ，’·‘” ·，” 一，一 ’
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‘
丁
十 ‘
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� �
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�
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十 ’
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兰
十，
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� 二 �
，
�

，
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，

� �
，
�

， ，，�

… ，
�
一�一十 �

，

刀
，�
�
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第一步先看 厂是 � ���� ��
，
�

，
�

， …
�

��的单射
�

这是因为��
，
��簇����

，

由 ���知 �
�

�川
，

成�的顶点的标号值恰好构成两个严格

单调数列 �由 ���得�
�

一是由�
�

�成
，

游�中奇数行的点的标号值恰好构成逐次增加 成的严格的增加数列
·

� ���
�，
��了 ��氛

����
二�� �式

�

护 �� �式
�

�
��� ��象

����
二�厂 �式二
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�
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十 �
�

����
“ �� ��之

十 ，

… ���

二是由�
，
�川

，
成�中偶数行的点的标号值恰好构成分行逐项减 �的严格减少数列

·

� �式
�
�
��� ��氛

���…�厂 �式
，
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�
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护
·

���

�注意
�

� �� 今�
山 全
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、
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口

一
� �下

�

� 一 �少 川成 一 � 屯一一下� � 一 �少

“
月 �月�一

��鑫一 �� �耐成一成����与
�
无关

，
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�
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止一�
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�
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声， �
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一
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华
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�
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了， �

即� ��之
�

心��� ��之
十 卜
心��

由 吸�� ��� ��� 知
，
��� 足义的 石

‘�

���

气�一 ��， 的顶点集的标号值均不相同
�

由 ���， 仿上过程
，

同理可知
，
�蕊�蕊�一

。
时

，

�， ‘
�斌一 ‘

成
十 ‘
�的顶点集标号值也是

互不相同的
�
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�

， … ， �卜

� �琉�
二
�
一 ，
� 一了 �式

，
�� �� ��缸�

�

雌
一 ，
� 一 �了 �欢�

，

心
一 ，
� 一�� ��� 。 ，

� �欢�
� �二
全
一 ，
� 一� �式

�
�� �� �左�
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寸

，
� 一 �了 �左�。
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谧�� � 一 �� � ���，

� ����
，

心� 一� ���九
，
� 一� ����

，�

�� 一 �� ����
二�� 一�� ����

，

� ��之
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，
��� ����

� �
，

‘ �� 一 �� ��之
� �二�� 一 �� � ���

·

��� ��
，
�

， ” · ，
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� 仕芯�
十 �二�十

‘
� 一� ���丫

� ’� ���工之
， ，二�

� ‘
�一 ���《 �十

，二犷
‘
�一������
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� ��忠
，·

犷
‘
� 一� �二拈

‘小 ，� �了 ��砚
，�

犷
‘
� 一 �了 ��砚

，

寸
‘
� 一�� � ����

可知
，

从气 洲
，

动 的顶点集的标号值是互不相同的
，

且 了 ��卜’ � ” ，

� ‘�卜���
·

所

以
，

由 ��� ���定义的 了确实是 � ���

一
《�，

�
，
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下面再来粉由 ������定义的 �诱导的�’ 是 � ���一� 哎�
，
���

，
一

，

�����
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， 二呈�时
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以
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试
�
�
片

�，
�〕 � 叭叹
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最后再因

了
�

��毛
����

�
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盆
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誓
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。 、 � � �
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�一 �一 �
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�
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�
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一
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�’ �
， 』 ‘ 、 、 � 。 、
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�
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�
�� ，
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� ，
���
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� �入十 �乙 ��
一
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�
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‘
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沙一 � � �一 � �一 �
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“
��
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�
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