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不分明化拓扑中F－滤子与网的若干性质
蒋志勇
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摘要：本文在 ［1］的不分明化拓扑新定义基础上�给出了不分明化滤子的定义�并且用逻辑的语义方法讨论了它的若干性质；之
后讨论了子网和网的关系；最后给出了不分明化超滤子与超网的定义�同时用逻辑的语义方法证明了超滤子的极限点集与附
贴集的等价关系．
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0　引　言

定义1　设 X 是一个论域�称一元 F－谓词－
K～∈F（P（X））是 X 内的一个不分明化滤子�若

（F1）⊦⌀∉K～∧K～≠⌀
（F2）⊦（∀A）（∀B）（（A∈K～）∧（B∈K～）→

（A∩B）（∈K～）
（F3）⊦（∀A）（∀B）（（A⊆B）∧（A∈K～）→

B∈K～）
X 内所有不分明化滤子的集合记为 F～（X）．
定义2　二元不分明谓词△�∞∈K～∈F（F～（X）

×X）�△λ�∞λ∈F（F～ （X）×X）（λ∈［0�1］）分别定
义如下：

K～△x＝（∀A）（A∈Nx→A∈K～）

K～∈x＝（∀A）（A∈K～→x∈A）　K～∈F～（X）�
x∈X

K～△λx＝（∀A）（A∈Nx→A∈K～λ）

K～∞λx＝（∀A）（A∈K～λ→ x∈A）　K～∈F～ （X）�
x∈X

定理1　设 K～∈F～（X）�对任意 x∈X�有
（1）（ a） ⊦（∃）（（λ∈［0�1］）∧λ∧（K～△λx））→

K～△x；
（b） ⊦（∃λ）（（λ∈［0�1］）∧（1－λ）∧
（K～∞λx））→K～∞x．

（2）（ a） ⊦K～△X→（∀λ）（λ∈［0�1］）→
K～△1－λx）；
（b） ⊦K～∞X→（∀λ）（λ∈［0�1］）→
K～∞λx）．

证明：只证（1）（ a）、（b）�至于（2）（ a）、（b）类似
可以证明．

（1）（ a） ［（∃λ）（（λ∈［0�1］）∧λ∧（K～△λx）） ］
＝ sup

λ∈［0�1］min（λ�［ K～△λx ］）
＝ sup

λ∈［0�1］min（λ�infA∉ K～λ
（1－ Nx（A）））≤ infA⊆X

min
（1�1－Nx（A）＋K～（A））
＝［ K～△x］
（b） ［（∃λ）（（λ∈［0�1］）∧（1－λ）∧
（K～∞λx）） ］
＝ sup

λ∈［0�1］min（1－λ�［ K～∞λx ］）＝
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sup
λ∈［0�1］min（1－λ�infA∈ K～λ

A（x））

≤inf
A⊆X
min（1�1－K～（A）＋A（x））

＝［ K～∞x ］
定理2　设 K～∈F～（X）�令 D＝｛（x�A）｜x∈A

且 K～（A）＞0｝�在 D上定义“≥”关系为：
（x�A）≥（y�B）　iff　A⊆B

今造　SK～：D→X
（x�A）→SK～（x�A）＝x�　（x�A）∈D

则有

（1）SK～∈N（X）；
（2）⊦K～△x→SK～△x；　对任意的 x∈X；
（3）⊦SK～∞x→K～∞x；　对任意的 x∈X；
证明：（1）直接由网的定义可知：SK～为 X 内的一

个网．
（2） ［ K～△x］＝ infS K～∈X

min
A⊆X

（1�1－Nx（A）＋K～ （A））�

［ SK～△x］＝ inf
S K～⊄～ A
min（1－Nx（A））�

因为对于任意的 A⊆X�当 SK～⊄～ A 时�易证
K～（A）＝0．
∴ ［ SK～ △x ］ ≥min （ inf

S K～⊄～ A
min （1－ Nx （ A ））�

inf
S K～⊂～ A
min（1�1－Nx（A）＋K～（A）））＝［ K～△x］
（3）由于对任意的 A⊆ X�当 K～ （A）＞0时�有

SK～⊈Ac�则有
［ K～∞x ］＝ inf

A⊆X
min（1�1－K～（A）＋1－Nx（Ac））

≥［ SK～∞x ］
定理3　设 S∈N（X）�则对任意的 x∈X�（1）

⊦S△x→S∞x　即⊦limS⊆ adhS；（2）⊦（∀T）（（T
＜S）→（S△x→T△x）∧（T∞x→S∞x））�其中
“ T＜S”表示 T 是 S 的子网．

证明：（1） ［ S△x ］＝inf
S⊄～ A
（1－Nx（A））≤［ S∞x ］

（2）根据网和子网的定义易知：
［（∀T）（（T＜S）→（S△x→T△x）∧

（T∞x→S∞x）） ］＝1
定理4　设 K∈F（X）（F（X））表示 X 内的所有

分明滤子构成的集合）�x∈X�则⊦K△x→K∞ x　
⊦limK⊆adhK

证明：记 SK［1］表示由分明滤子 K 所诱导的X内
的分明网：SK：D→X�（x�A）→ x�（x�A）∈D�其中
D＝｛（x�A）｜x∈A∈K｝�（x�A）≥（y�B） iff A⊆B�
（D�≥）为一个方向集�则根据 ［1］�易证：［ K△x ］ ［1］
＝［ SK△x］≤［ SK∞x ］ ［1］＝［ K∞x ］

定义3（1）　称 S∈N（X）是 X 内的一个超网�
若 S 满足：

⊦（∀A）（A⊆X→（S⊄～ A→S⊄～ X－A））
（2）称 K∈F（X）是 X 内的一个超滤子�若 K满

足：
⊦（∀A）（A⊆X→（A∉K→X－A∈K））
注记：根据上面的定义3直接易证：若 K∈ F

（X）是 X 内的一个超滤子�则由 K诱导出的X 内的
网 SK［1］是 X 内的一个超网；反之�若 S∈N（X）是 X
内的一个超网�则由 S 诱导出的X内的滤子 KS ［1］是
X 内的一个超滤子．
定理5　设 K∈F（X）是 X 内的一个超滤子�则

对任意的 x∈X�⊦K△x↔K∞x　╞即
⊦link＝adh k

证明：因为
limK（x）＝［ K△x］＝ inf

Ac∉K
（1－Nx（Ac））

＝inf
A∈K
（1－Nx（Ac））

＝inf
A∈K
A（x）＝［ K∞x ］＝adhK（x）
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The Properities of Fuzzy Filter and Net in Fuzzifying Topology
JIANG Zh-i yong
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Abstract： In this paper�we give the definition of fuzzifying filter�and study its properities with the semantics and the re-
lations between subnet and net．Meanwhile�we give the definitions of fuzzifying super-filter and super-net and prove the
equal relations of limit piont sets and adhere point sets of super-filter with the semantics．
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